9. Analizis4 gyakorlat, 2023. apr. 25., 2-es csoport

9.1. Legyen
1 haOe A

5(A>:{ 0 ha0¢ A

a) Mi 0 A szerinti Lebesgue felbontasa?
b) Mi A § szerinti Lebesgue felbontasa?

9.2. Legyen (X, M, u) egy rogzitett o-véges mértékteér.
a) Mely mérhets f: X — [0, 00| fiiggvényekre igaz, hogy u < [ f du?
b) Hatarozzuk meg a Radon-Nikodym derivaltat!

9.3. Egy mértéktér atomos, ha van benne olyan pozitiv mértéki halmaz, melynek nincs kisebb pozitiv
mértékd része. Legyen p Borel mérték R-en.

a) Mi az Osszefiiggés az alabbi allitasok kozott?

(i)

LA

(ii) Ve e R: u({z}) =0

(iii) p atommentes

b) Mi valtozik, ha p végességét is kikotjuk?

Hazi feladatok a fentiek koziil megmarado feladatok mellett

9.4. Legyen f : R — R Lebesgue integralhat6 R-en, 9(H) = [, f du (H C R Lebesgue mérhetd), és
U.(H)=0(H+7r) (r e R).

a) Melyik igaz biztosan: ¥, < A\, ¥ L ¥, 9 < 0,, ¥, < 0 7

b) Hatarozzuk meg a % Radon-Nikodym derivéltat!

9.5. Bizonyitsuk be, hogy tetszéleges mértéktéren ha egy komplex értéki mérhets fiiggvény integralja
minden mérhet§ halmazon 0, akkor a fliggvény majdnem mindeniitt 0.

9.6. Tegyiik fel, hogy p véges Borel-mérték RP-n, U C R? nyilt, f(t) = u(U +t), ahol U +t az U
halmaz eltoltja a t vektorral. Kovetkezik-e ebbdl, hogy f folytonos / alulrol félig folytonos / feliilrsl
felig folytonos 7

9.7. Legyen f : X — C integralhato.
a) Milyen relaci6 igaz mindig?

/deu' <<=2>> /ny|du

b) Mely f fiiggvényekre all fenn egyenlgség?



