Leir6é halmazelmélet 9. gyakorlat, 2022. aprilis 21.

52.** (Meghosszabbitott feladat) (Effros Borel tér) Legyen X lengyel tér, F(X)
jelolje X zart halmazainak rendszerét. Legyen B az

(FeF(X):FNU #0}

alakt halmazok &altal generdlt o-algebra, ahol U C X nyilt. Léassuk be, hogy
(F(X),B) standard Borel tér.

53. A differencidlhaté figgvények koanalitikus halmazt alkotnak C([0,1])-ben.
54. Lassuk be, hogy Zi—determinéltsémg & H%—determinéltség.

55. Tekintsiik az elsé feladatsorrdl ismert Banach-Mazur jatékot. Mutassuk
meg, hogy ez nem mindig eldontétt. (Azaz lehet, hogy nincs senkinek se nyerd
stratégidja)

56. Ha X lengyel tér és A C X analitikus, akkor A Baire tulajdonsagu.

57. Adott S o-algebra esetén azokat a halmazokat tekintjiik kis halmazoknak,
melyek minden részhalmaza S-beli. Melyek a kis halmazok R-ben a Lebesgue-
mérhetd, a Baire-tulajdonsidgu és a Borel halmazok o-algebraira nézve?

58.* Egy mértéket folytonosnak mondunk, ha minden pont nullmértékd. Lassuk
be, hogy barmely két standard Borel téren értelmezett folytonos Borel val6szinii-

ségi mérték izomorf, azaz van olyan Borel izomorfizmus, ami mindkét irdanyban
mértéktarto.

A feladatsorok elérhetéek a http://keletita.web.elte.hu oldalon.



