2013 aprilis 30. Az analizis megalapozasa 1. csoport

19. feladatsor

1. Hatérozzuk meg az alabbi hatarértékeket!

1
a) lim z-sin— (HF)b) lim x-sin— ¢) lim x - sin —
x—0+ x z—0— x z—0 x

2. Bizonyitsuk be, hogy tetszéleges [a, b]-n folytonos f fiiggvény esetén f([a, b]) korlatos
zart intervallum!

3. Bizonyitsuk be atviteli elv segitségével, hogy ha az f fiiggvény folytonos a-ban, a ¢
fiiggvény pedig folytonos f(a)-ban, akkor g o f folytonos a-ban!

4. Hova tarthat a (b,)" sorozat, ha a b, sorozat hatarértéke
a) 3 b) 1 c) —=

(HF) d) % e) 0 £) -3 g) —1

5. Mi a kovetkezd két allitas logikai kapcsolata, azaz melyikbél kovetkezik a masik?

a) P: az (a,) sorozat konvergens Q: |api2 —a,| — 0
(HF) b) P: az (a,) sorozat konvergens Q: |ag, —an| =0
c) P: az (a,) sorozat konvergens Q: |ant1 —an| — 0

6. (HF) Mondjuk ki a Cauchy-kritériumrol szolo tételt az alabbi hatéarértékekre

a) lim f(z) b) lim f(x)

r—a+ T——00

7. (HF) Bizonyitsuk be az atviteli elv segitségével, hogy ha egy periodikus fiiggvény
nem konstans, akkor nincs hatarértéke a végtelenben!

8. (HF) Fejezziik be a Bolzano tétel szuprémumos bizonyitaséat, azaz lassuk be, hogy

ha f € Cla,b], f(a) < c< f(b) és a =sup{x € [a,b] : f(z) < ¢}, akkor f(a)=c.

A feladatsorok (remélhetden) letolthetSek a www.cs.elte.hu/anal/keleti oldalrdl is.



