Feladatok a 2019 febr 21.-i geometriai mértékelmélet gyakorlatra

1. Egy tlit folytonos mozgatassal megforditunk a sikon. Bizonyitsuk be, hogy a
végigsoport halmaz mértéke mindenképpen pozitiv.

2. Lassuk be, hogy

a) ha v : [0,1] — R? folytonos, akkor rektifikdlhaté < 4tparaméterezhetd
egy Lipschitz gorbévé,

b) ha v :[0,1] — R? rektifikdlhato, akkor Lipschitz gorbével fedhetd.

3. Lassuk be, hogy a tipikus K € K([0,1]) halmaz linedrisan fiiggetlen Q felett.

4. Mutassuk meg, hogy van olyan Riemann-integralhaté f : [0,1]> — R fiige-
vény, amelyhez minden irdnyban van olyan irdnytu szekcié, amelyen mint R — R
tipusu figgvény nem Riemann-integralhato.

5. a) Bizonyitsuk be, hogy van olyan nullmérték(i Borel halmaz a sikon, amely
minden p € [0,1] x [0,1] ponthoz tartalmaz p kozépponti tengelyparhuzamos
négyzetvonalat.

b) Bizonyitsuk be, hogy van olyan 1 Hausdorff-dimenziés kompakt halmaz
a sikon, amely minden p € [0,1]? ponthoz tartalmaz p kozéppontti tengelypar-
huzamos négyzetvonalat.

Segitség a (b) részhez: Legyen K azon K C [0, 1]? x [2, 3] kompakt halmazok
csaladja, amelyek vetiilete [0, 1]%-re [0, 1]2. Mutassuk meg, hogy a tipikus K € K
halmaz jé konstrukciét kodol!

A feladatsorok elérhetéek a http://www.cs.elte.hu/analysis/keleti oldalon.



