Feladatok a 2023. marcius 13-i geometriai mértékelmélet gyakorlatra

7. Vegyiink a sikon egy egységnégyzetet, és tekintsiikk a négyzet csicsaibdl
torténd 0 < A < 1/4 ardnyt nagyitasokat. Legyen K az ezekhez a hason-
l6sdgokhoz tartozo 6nhasonlé halmaz. Jelolje s a Ky Hausdorff dimenzidjat.

a) Mennyi s?
b) Mutassunk végtelen sok irdnyt, amelyben a vetiilet H® mértéke 0.

¢) Vegyiik azokat az irdnyokat, amelyben a vetiilet H*® mértéke pozitiv. Mu-
tassuk meg, hogy ezen iranyok halmazanak a belseje nem fires.

8. Legyenek A C R™ és B C R"™ olyan Borel halmazok, melyekre H5(A) >
0 és H'(B) > 0 valamely s,t > 0 valés szdmokra. Mutassuk meg, hogy az
A x B C R™™ halmazra H*"*(A x B) > 0. Mit mondhatunk ezek alapjan

s sz

9. Konstruéljunk olyan B C R? Borel halmazt, melyre dimg B = 2, és minden
egyenesre vett vetiilete iires belsejii.

10. Szdmoljuk ki a tipikus K € K(][0, 1]) als6 box-dimenzidjat!

11.* Konstrualjunk olyan K kompakt 1-halmazt (0 < H'(K) < oo) a sikon,
amelynek minden egyenesre vett vetiilete nullmértékii.

A feladatsorok elérhetéek a https://keletita.web.elte.hu oldalon.



