Kiegészits feladatsor: Szintvonalak, feliiletek, érinték

1. Rajzoljuk le a kdvetkezs szintvonalakat és szamoljuk ki az érinté-egyenes egyenletét egy-
egy pontban.

(a) 2?2 +y? =1, (b) 22 + 2y? = 4, (¢) 22 —y* =1, (d) zy = 3.
2. Vazoljuk a kovetkezd szintfeliileteket és szamoljuk ki az érinté-sik egyenletét egy-egy
pontban.
(a) 2* +y* + 22 =1, (b) 22 +y* — 22 =1,
(c) 22 —y? — 22 =1, (d) 22 +y* — 22 =0.

3. Hatarozzuk meg az f(x,vy,z) = 2%+ y? — 22 fiiggvény szintfeliileteit. Hanyféle van? Hogy
hivjak ezeket? Nézziink utidna a masodrendd feliiletek neveinek

4. Hogy néz ki az 2* + y* = 1 egyenlet altal megadott alakzat? Es az 2% + 3% = 17
Magyarazzuk meg a jelenséget!

5. Mutassuk meg, hogy azok az egyenesek, amik egy 2 teriiletdi haromszoget vagnak ki a
pozitiv siknegyedbdl, mind érintik az xy = 1 hiperbolat. Kénnyebb beldtni egy erdsebb
allitast: hogy az érintési pont még felezni is fogja az egyenes pozitiv siknegyedbe esd
szakaszat.

6. Mutassuk meg, hogy az f(x,y) = 2xy és a g(z,y) = 2 — y? fiiggvények szintvonalai
merGlegesen metszik egymast. Rajzoljunk kézzel vagy barmilyen programmal egy abréat
néhany szintvonalrol.

7. Rajzoljuk meg az alabbi fiiggvények néhany szintvonalat. (Javasolt wolfram alpha vagy
math3d hasznélata).
(a) zy(z +y —1), (b) sin(z) + sin(y).

8. (a) Probaljuk kitalalni, hogyan néz ki az 2 + y*> — 22 = 1 egyenlet altal meghatarozott
feliilet, aztan &brazoltassuk valami programmal!
(b) Nézziink utana, hogy mi a feliilet neve, majd magyarazzuk meg, hogy miért igy hivjak!
(c) Tippeljiik meg, hany egyenest tartalmaz a feliilet!

(c) Valasszuk ki a feliilet egy tetszdleges pontjat, majd hatarozzuk meg a ponton atmend
érint6 stk egyenletét!

(d) Hatarozzuk meg a felillet és az érintGsik metszetét! Milyen geometriai alakzatot
kaptunk?

(e) Milyen naiv értintédefiniciorol deriilt ki ez alapjan, hogy nem jo7 Probaljunk adni jo
definiciot feliiletek érintésikjaral
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