4. Bevanal 2 kiegészité feladatsor, (logika, rendezés, hatvanyozas, sorozatok)

1. Mely H C R halmazokra teljesiil?
a) Vee H) (Ja,beR)z<a N z>b
b) (VzeR) (Fye H)z<y V x>y
c) VeeH) (ye H)a<y N Ve H)(Jye H)z >y

2. Legyen

H={{nVv2} : neN"},

ahol {z} az x szdm tortrészét jeloli. Bizonyitsuk be, hogy H-nak van legnagyobb alsé korlétja
és legkisebb fels6 korlatjal

3. Legyen

1
A= {— :m és n+ 2 (pozitiv) primek} :
n

Bizonyitsuk be, hogy az A halmaznak van legnagyobb alsé korlatja!

4. Igaz-e, hogy ha = és y kétféleképpen irhaté fel végtelen tizedestortként, akkor x 4+ y is
kétféleképpen irhaté fel végtelen tizedestortként?

5. Bizonyitsuk be, hogy barmely a > 1, z,y € Q szdmokra a®™¥ = a” - a¥ !

6. a) Adjunk meg a raciondlis szdmoknak olyan H részhalmazat, melyre sup H = /2 !

b) Bizonyitsuk be, hogy barmely ¢ € R szdmhoz van olyan H C Q halmaz, amelyre
sup H = c.

7. Irjuk fel logikai jelekkel (tagadas jel nélkiil), hogy
a) az (a,) sorozat nem tart b-hez!

b) az a, = 1/n sorozat nem tart 2-hoz!

8. Bizonyitsuk be, hogy az a,, = 1/n sorozat
a) tart 0-hoz!
b) nem tart 2-hoz!

9. Bizonyitsuk be, hogy raciondlis x kitevére is teljesiil, hogy tetszoleges a > 1-re:

a® =sup{a” : r <uz,r e Q}.

10. a) Peti nézi Annat, Anna nézi Gergét. Peti hazas, Gergé nem hézas. Néz hdzas ember nem
hézas embert? (LehetOségek: Igen / Nem / Ennyi informaciébdl nem lehet eldonteni.)

b) (\/iﬁ)ﬁ =7

¢) Bizonyitsuk be, hogy irracionélis szam irracionélis kitevés hatvénya lehet raciondlis!

11. * Legyen a, a v/2 tizedesvessz§ uténi n-edik szdmjegye. Adjunk képletet a,,-re!



